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Trabaje enZ F', excepto donde diga que puede ugdatr.

1. (Kunen) SeanVly = Ony M, = P(M,). SeaM = U,c, M,. Demuestre que
esta definidn tiene sentido, a pesar de que Ms sean clases propias. Demuestre que
M es un modelo transitivo de Z + “todo buen orden es isomorfo ardimal de von
Neumann”, y que alguna instancia de Reemplazo falla/en

2. Demuestre (sin usatC') quew, no es undn enumerable de conjuntos enumerables.

3. (AC) Suponga qu&, = ZFC. Demuestre que = 1, y que~ es ely-ésimo cardinal
con esa propiedad.
Pista: demuestre por indua@n sobre3 < ~ queds < v (jesto implica que, < ).
En el caso sucesor, use quesatisface Partes. En el casmite, use qué/, satisface
Reemplazo, ras laabsoluticidad de3 (no tiene que demostrar estalltima). Para ver
que~ es ely-ésimo punto fijo, basta observar que como= ZF'C', enV,, los puntos
fijos ded son no acotados (@s absoluticidad de, que puede usar libremente).

4. (AC) Suponga qué, < V3, a es regular yn < 3. Demuestre que: es fuertemente

inaccesible, y que es elésimo fuertemente inaccesible.
Pista: « es cardinal regular; falta ver que dmite fuerte. Si existey < « con
a < 27, entonces sed’ un buen orden de usubconjunto de P () de tipo de orden
exactamente.. Entonces

Vs E “t.o.(W) existé
pero

Vo E “—t.o. (W) existé

Para ver quex es ela-ésimo f. inacc., observe que &f vale que existe un f. inacc.
(o), luego enl, vale que existe un f. inacc. ... y use queysk « es f. inacc., eV
vale que existe un f. inacc. mayor que

5. ¢Pueden existir modelos transitiioy W tales qué/ C W, P(w)NV = P(w)NW,
peroC' H vale en uno de los dos y falla en el otro? (Analizar los dosaso



